que desde Cauchy e Weeirstrass nfio haviam sido.

sensivelmente aperfeigoados, a transformacéo e o
progresso dos conhecimentos foram verdadeira-
mente prodigiosos depois da guerra. :

E’ principalmente o estudo da fungio uniforme
4 volta dum ponto singular essencial isolado, ou
num circulo de holomorfia, que foi aprofundado ao
ponto de fornecer em muitos casos a margem numé-
rica exacta da variagho possivel duma funglio ana-
litica verificando condigdes dadas. Num dominio
em que muitos dos melhores analistas do tempo
presente deram o seu melhor esforgo, seria temeré-
rio pretender citar nomes sem nos expdrmos a gra-
ves omissdes. Parece no entanto justo citar entre
os novos poderosos métodos aos quais foram devi-
dos os principais progressos realizados : a intro-
dugao da fungdio caracteristica de [t, Nevanlina, o
emprégo com P, Montel das familias normais depois
dum regresso &4 fungdo modular de que M. Picard
tinha tirado o germen de tddas estas teorias, e en-
fim a representaglio conforme tio eficazmente uti-
lizada por Narlmann e Ahlfors.

O estudo conjugado dos valores tomados pelas
fangdes das espécies indicadas, e no conjunto dos
pontos em que estas fuuqées tomam estes va.]ores,
€, propriamente falando, o exame de fungho inversa.
Sabe-se por um teorema célebre de Poincaré, que a
funcéio analitica mais geral é uma fungiio uniforme
duma fungio inversa duma fungdo uniforme.

As pesquizas de Painlevé sébre as equagdes
diferenciais de pontos criticos fixos, esbarravam
com grandes dificuldades que provinham da insu-
ficitneia, nessa época, da teoria geral das singula-
ridades das fungdes uniformes. Seria interessante
que esta ultima teoria realizasse, no caso mais
geral, progressos comparaveis dqueles que efectuou
nos dois casos restrictos principalmente estudados
até aqui. O problema de Paanlevé oferece 4 teoria
das fungdes de varidvel complexo uma das mais
belas aplicagdes que ela pode encarar. Convinha,
a exemplo de M. Garnier, e mais recuadamente de
M. Chazy continuar nesta direcedo a obra do glo-
rioso homem de ciéncia que honrou tdo altamente
a Faculdade de Ciéncias 30 Paris. As series trigo-
nométricas estio na origem das nog¢des precisas
modernas sbébre a convergéncia das sucessdes, a
continuidade das fun¢desy a sua derivabilidade dis-
tinta de continuidade, a integragdio. A Anélise
teve que mudar de caricter, destacar sob o nome
de Teoria das fungdes de varidveis reais um dos
mais importantes ramos, para poder envolver o
pleno desenvolvimento tios fendmenos .sumérios
apresentados pelas séries trignométricas. Estas
oferecem ainda o interésse de definir uma funcéo
harménica no interior dum cirvculo pelos seus valo-
res limites nas extremidades dos diversos raios, e
as séries trigonométricas podem pretender benefi-
ciar por esta razdo da importancia ligada as fun-
gdes harmoénicas na Andlise. ¢

Seria em todo o easo permitido duvidar que a
imensa produgio-consagrada nestes tltimos anos
a esta forma de desenvolvimento numérico ultra-
passasse nitidamente o conjunto dos ensinamentos

rais que poderiamos esperar dos resultados obti-

0s se as séries trigonométricas nao servissem de

introdugdio 4s séries de fung¢des ortogonais cujo
interésse nao deixa hoje de aumentar.

O estudo das fungdes de Baire, dos conjuntos
‘borelianos e analiticos e mesmo das fungdes e con-
juntos mais gerais, foi levado pela escola polaca e

por certos membros da escola de Moscovo, a um
grau de profundeza e generalidade que confunde o
espirito de admiragéo. I’ agraddvel pensar que se
esta classe de trabalhos viesse a ser bruscamente
suspensa, os resultados j& adquiridos permitiriam
durante um século responder por sim ou por nio
a todas as questdes que, nos diversos ramos das
mateméaticas, se proporiam tocando a distingdo do
possivel e do impossivel na natureza das fungdes
introduzidas pelos problemas da Andlise.

Uma outra secgio; que pelo sett enorme desen-
volvimento de hé vinte anos enfileira entre as cién-
cias gudsi novas, é a Topologia. A dos espagos
Euclidianos existia j& nalgumas das suas idéias.
fundamentais. A sua intervengéo é indispensivel,
e sé-lo-4 sempre cada vez mais, no estudo qualita-
tivo das trajectérias reais e das superficies inte-
sra.is definidas pelas equag¢des diferenciais ou pelas

erivadas parciais. A mecé@nica analitica de Bir-
khoff que, com os seus problemas sobre a transiti-
vidade, os caracteres dos sistemas ergéticos, preo-
cupa tantos investigadores, é evidentemente tribu-
téria da topologia euclidiana cujos progressos néo
poderiain ser excessivamente favorecidos.

A topologia geral, de criaglio mais recente que
& primeira e acérca da qual é supérfluo lembrar a
parte relativa a M. Frechet, presta ji servigos &
Anédlise quanto mais nfio seja nas questdes em que
intervém uma infinidade de varidveis. Enfim o
chleulo das probabilidades conheceu também um
afluxo de concepgdes e de métodos novos que mo-
dificaram grandemente e acrescentaram a extens#o
desta doutrina.

As rubricas citadas, teoria das funcgdes
de variiveis complexas, séries trignométri-
cas, fungdes de Baire e conjuntos cartesia-
nos, topologia, calculo das probabilidades,
néo compreendem mais do que uma pequena
parte dos assuntos abordados h4d vinte anos
pelos matemdticos. Assinalei-os porque de-
finem, se me nfio engano, as principais zonas
onde os esfor¢os concorrentes, sem serem
necessariamente concertados, de matema-
ticos pertencendo muitas vezes a paises
diversos, foram macissamente aplicados.

Na maior parte dos dominios da nossa
ciéncia, a investigacio manteve o seu ca-
racter individualista, sendo inspirada &
maneira roméntica, pela necessidade de
encontrar uma explica¢do e uma causa para
factos observados pelo espirito, e néo con-
duzida para obedecer & emulagéio do exem-
plo.

*

Em matemiticas, e também para o con-
junto das ciéncias cujo crescimento desde
hé um século parece amplificar-se num ritmo
de representacdo exponencial, o espirito
sente-se ameagado de submersdo por esta
maré crescente de factos, de resultados e
de nogdes. A sdOma das imagens que um



