ceito de limite, que tem «alguma coisa de
irracional », o cdlculo integral e diferencial
é legitimo, e tudo o que se relaciona com
tal conceito; a passagem ao limite continua,
valida e eficaz. K’ isto uma das caracteris-
ticas histéricas e 16gicas mais notéveis das
matemadticas, — a saber, a eficdcia e a legi-
timidade da sua construgdo através das
dificuldades racionais mais singulares, como
é o irracional e o ilégico, por exemplo, o
circulo vicioso de H. Weyl: —como diz
Gonseth, «o seu edificio ndo estd ancorado
em qualquer parte com uma solidez abso-
luta; é uma construgdo aérea que se man-
tém como por milagre: a mais audaciosa e
a mais inverosimil das aventuras do espi-
rito ».

Hé nesta questéo problemas légicos e pro-
blemas psicolégicos tanto mais dificeis de
andlise e de esclarecer, quanto uns e outros,
a partir de um certo momento, mergulham
nas proprias raizes do pensamento e no
inconsciente: é no entanto no estudo com-
binado do 16gico e do psicolégico que reside
o esclarecimento destas questdes. Néao po-
demos aprofundar esta discussdo aqui; con-
vém no entanto fazer ainda notar o seguinte.
Dissemos acima que o paradoxo de Zenon
resulta da sobreposi¢do de dois processos
psicolégicos que, como tais, sdo irreducti-
veis. Se o calculo diferencial e integral, e
a passagem ao limite sdo vidveis, é em
parte precisamente porque o0s processos
psicolégicos que lhes estdo na base sdo
aplicados sucessivamente e depois reiinidos
em sintese. Niao se diferencia e integra ao
mesmo tempo, nem se constrée historicamente
a derivada e o integral ao mesmo tempo;
mas por uma realizagdo de processos psico-
légicos diferentes, aplicados sucessivamente,
e daqui tomados conexos.

Reduzamos a questdo & sua forma mais
simples ; consideremos o integral como defi-
nido por um segmento de recta que tota-
liza os seus elementos infinitamente peque-
nos. Quando construimos psicologicamente
o ds executamos uma operagdo diferente da
construgdo do segmento de recta; mas con-
siderando que &ste segmento construido é
precisamente o mesmo que foi dividido em
nimero infindo de ds, nés fizemos do
segmento o integral déstes ds. Quer dizer,
de um lado temos, como processo psicold-
gico, um fluxo infindo; mas &éste fluxo
infindo corresponde totalmente a um seg-
mento de recta finito, que o contém: &ste 6,
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‘como processo psicolégico de construgio,

irreductivel ao processo de fluxo infindo:
mas os dois estdo tornados conexos por se
tratar do mesmo segmento. A passagem ao
limite ndo se faz aqui directamente, por
exgotamento do fluxo infindo, o que é impos-
stvel ; mas indirectamente.

A questdo é mais dificil se se trata de um
integral-superficie, totalizando as superfi-

“cies elementares ds de cuja soma o integral

é limite. Mas, no fundo é andloga; dentro
da superficie integral contintia em fluxo
infindo o processo psicolégico de divisdo;
0 processo constructivo da superficie mte-
gral é psicologicamente diferente, mas con-
tém 8sse processo em fluxo infindo.

Néao podemos realizar do mesmo tempo,
sob o ponto de vista psicoldgico, os dois

Pprocessos ; mas podemos reiini-los, conju-
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gando-os, depois de cada um sucessiva-
mente realizado : e & isto que corresponde,
no campo psicolégico, & passagem ao limite.

A passagem ao limite é pois, neste sen-
tido, a reiinido de dois processos psicoldgi-
cos irreductiveis num todo; esta copula faz-
-se indirectamente pela conmdera(;ao de um
todo (integral) dentro do qual se realiza um
fluxo infindo. N&o hé pois em rigor, salto
ao limite, mas fluxo infindo dentro de um
total; isto é, cépula entre dois processos
psicolégicos irreductiveis mas tomados es-
treitamente conexos. A verdadeira passa-
gem ao limite, sob o ponto de vista psico-
légico reside pois na passagem do fluxo
infindo a 8sse total, isto é, na passagem —
no salto — de um processo psicolégico para
outro, que no entanto lhe é irreductivel. O
integral constroe o todo dentro do qual flue
o infinitesimal, e por essa razdo, apezar da
irreductibilidade dos processos, como tais,
a conexdo esta estabelecida, e ao passar-
mos de um processo para o outro estabe-
lecemos automaticamente a passagem ao
limite.

Precisamente uma das utilidades do cal-
culo integral consiste em calcular um total
que ndo é possivel atingir sem passar pela
totalizagdo dos seus elementos; o processo
de integrar permite calcular totais que ndo
sdo possiveis de avaliagdio directa. Mas os
processos do calculo, nas suas qualidades
sdo uma coisa, outra s@io as suas bases
conceptuais, a sua construgdo historica
e psicolégica, e é esta apenas que esta-
mos considerando : o resto é mecanismo do
céalculo.



