


Qualquer curva pode ser definida como sendo o lugar geomeétrico
das diferentes posicoes que um ponto ocupa no espaco.




Tangente a uma curva - limite para que tende uma secante que
roda em torno de um dos seus pontos de interseccao com a curva,
até que um desses pontos se confunda com o primeiro.




As curvas podem classificadas em duas classes:

Quanto a curvatura:

Curvas planas — descritas por um ponto que se move
sobre um plano.

Curvas empenadas — descritas por um ponto que se
move em planos diferentes. Se considerarmos 4
pontos da curva infinitamente proximos, em qualquer
zona da mesma, esses pontos nao sao complanares.







Quanto a geracao:

Geometrica — Se obedece a um tracado geometrico
, COmMo a parabola a elipse, etc.

Gralica — Nao sendo tracada de acordo com regras
pode ter qualquer aspecto ditado pela imaginacao.
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NoO que respeita a extensao:

Finitee ou limitada: se todos 0s pontos que a
constituem sao proprias (finitos) curva fechada
(circulo, elipse).

niinita: iimitada ou aberta se 0os pontos constituintes
sao improprios ou infinitos, como na parabola,
hiperbole.







Tangente a uma curva limite para que tende uma secante
gue roda em torno de um dos seus pontos de interseccao

com a curva, até que um desses pontos se confunda com o
primeiro.

TANGENTES A UMA CURVA
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— € a perpendicular a tangente a
curva no seu ponto de contacto.

NORMAL A UMA CURVA

tangente




— num ponto da mesma € o plano
gue contém a tangente a mesma nesses ponto.
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— num ponto dela, € o plano
perpendicular a tangente a curva nesse ponto. O plano normal € o
lugar geometrico de todas as normais a essa curva nesse ponto.

tangente




RAMO INFINITO

Quando um ponto qualquer P, que descreve uma curva, se afasta
indefinidamente de um outro ponto que se mantém fixo O, diz-se que essa
curva tem um ramo no infinito. Disso € exemplo a parabola.

A direccao d é a direccao assimptotica do ramo infinito. A curva c € o
ramo infinito.




PONTOS SINGULARES DE UMA CURVA

Um ponto de uma curva diz-se singular quando a curva, nesse ponto,
apresenta caracteristicas diferentes das que apresenta na generalidade
dos pontos. A esses pontos da-se a designacao de pontos ordinarios.




Entende-se por ponto de inflexao de uma curva, o ponto singular onde
ocorre uma inversao no sentido do movimento do ponto. Como se mostra
no ponto Q. Num ponto de inflexdao a tangente € também secante a

curva.




PONTO DE REVERSAO DE UMA CURVA

Ponto cde reversdo




PONTO MULTIPLO

Ponto multiplo, € o ponto singular por onde passa mais do que uma vez
O ponto que gera a curva. Num ponto multiplo existem, tantas tangentes
quantas vezes o ponto gerador passa por ele.




CIRCULO OSCULADOR

Considera-se um ponto P da curva e dois pontos X e Y, da mesma curva,
situando-se um de cada lado de P, o cruzamento das mediatrizes das
cordas PX e PY é o ponto Z, centro da circunferéncia que passa por XPY.




Quando os dois pontos se aproximam do ponto P o centro Z tende para
uma posicao limite O, que é o centro da circunferéncia do circulo
osculador da curva no ponto P.

em P é tangente t a curva no ponto P. O centro O
pertence a normal que passa por P.

€ o raio do circulo osculador que passa por P. O centro
de curvatura do circulo osculador € o ponto O.

Quando no ponto P da curva a curvatura tem um minimo ou um maximo,
relativamente aos pontos vizinhos, a curva nao é atravessada pelo circulo
osculador. No ponto maximo a curva € exterior ao circulo, num ponto
minimo a curva situa-se no seu interior.







CUrveCl
envolvente
=

Considerando uma curva Iindeformavel c¢ que se desloca sem
descontinuidade num plano, e considerando também cl,c2,c3,cn,
algumas das suas posicoes, designa-se por curva envolvente a curva fixa
gue envolve todas as posicoes qgue a curva movel c toma.

A envolvente € constantemente tangente a curva movel.




evalvente

evoluta




Considere-se a curva fixa b e a tangente t a curva como recta
movel. A recta t desloca-se sobre b mantendo constantemente
a tangencia sem gue se observe escorregamento, o que implica
gue sejam iguais os comprimentos do arco B1B4 da curva b e o
segmento T1T4 da recta t, sendo aqueles e estes pontos de
tangencia de duas posicoes da tangente t.

A curva descrita por cada ponto t designa-se por evolvente da
curva b, sendo esta curva a evoluta de todas as evolutas.
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